
Posudek vedoucího diplomové práce 

A l e š H o r á č e k : Diofantické rovnice 

Cílem d ip lomové p r á c e Aleše H o r á č k a bylo shrnout z á k l a d n í poznatky o v y b r a n ý c h typech diofant ických 
rovnic, diskutovat p o d m í n k y řeš i te lnos t i , u k á z a t m o ž n é způsoby jejich řešení a vše ilustrovat v h o d n ě zvo
lenými př ík lady. 

Dip lomovou p rác i si autor rozděli l na dvě čás t i , teoretickou čás t a sb í rku ú loh. 
Teore t i cká čás t p r á c e m á dvě kap i t o ly .P rvn í kapitola obsahuje z á k l a d n í pojmy z teorie dě l i te lnos t i celých 
čísel a teorie ře tězových z lomků . 
J á d r e m p r á c e je d r u h á kapitola, ve k t e r é se autor věnuje v y b r a n ý m t y p ů m diofant ických rovnic - l i neá rn ím 
rovnic ím o dvou a více n e z n á m ý c h , n ě k t e r ý m rovn ic ím vyšších ř á d ů , p y t h a g o r e j s k ý m t r o j ú h e l n í k ů m a nako
nec Pe l l ovým rovnic ím. Popisuje zde p o d m í n k y řeš i te lnos t i , způsoby řešení t ě ch to rovnic a p ř í p a d n ě u v á d í 
ukázkové úlohy. Je zře jmé, že autora nejvíce zaujaly py thagore j ské t r o júhe ln íky a za j ímavos t i okolo nich. 
Pos ledn í kapi tolu p r á c e t vo ř í sb í rka řešených p ř ík l adů , k t e r é i lus t ru j í teorii uvedenou v p rvn ích dvou kapi
to lách . A u t o r do své p ráce za řad i l 23 p ř í k l a d ů . R a d a p ř í k l a d ů je sice p ř e v z a t a i s ř ešen ím, ale o s t a t n í ú lohy 
řešil autor s á m . 

P r á c e je v y s á z e n a s y s t é m e m D T g X a m á dobrou grafickou úroveň . A u t o r p rav ide lně konzultoval s vedoucí 
d ip lomové p ráce , s uvedenou odbornou l i teraturou pracoval in ic ia t ivně a s a m o s t a t n ě . 

V p rác i se ob jevuj í n ě k t e r é spíše fo rmáln í či fo rmulační nepřesnos t i , k t e r é n e m a j í na jej í kva l i tu příl iš 
velký v l iv . N a p ř . na s t r aně : 

88,31 z ře jmě by mělo b ý t : p y t h a g o r e j s k ý m t r o j ú h e l n í k ů m , p r i m i t i v n í py thago re j ský t r o júhe ln ík 
98 m á b ý t : a \ b =4> \a\ < \b\ 
92 m á b ý t : b, b ^ 0, existuje ... 
13g m á b ý t : (V a, b G N) p \ ab =4> p \ a V p \ b 
14 8 asi by mělo b ý t : kde m G N a a i , « 2 , • • •, otm G No, ... 
14ß asi vhodně j i : Ř e t ě z o v ý zlomek = [a&; a ^ + i , . . . , an], resp. = [a&; a^+i , . . . ] , n a z ý v á m e 

zbytkem konečného , resp. nekonečného , ře tězového z lomku 
1 6 1 7 , 1 6 8 m á b ý t : ai = [x], x1 = ^ y , x2 = j^j 

1 7 1 4 z ře jmě by mělo b ý t : a i G Z 
18 2 z ře jmě by mělo pouze b ý t : existují-l i t a k o v á p ř i rozená čísla s,h,h ^ 0, že pro ... 
1 8 3 , 5 7 1 2 m á b ý t : y/N = [au a 2 , a 3 , . . . , a 3 , a 2 , 2a{\ 
18i m á b ý t : čás t i 02, a 3 , a 3 , 02, po k t e r é ... 
19 3 z ře jmě by mělo b ý t : ... nazýva j í d iofant ické rovnice 
19 9 m o ž n á by bylo vhodně j š í p s á t : a, 6, c G Z , a 7̂  0,6 7̂  0 
20 9 asi přesněj i : obě strany předcházej íc í rovnosti v y n á s o b í m e ... 
2 1 i i asi přesněj i (podle V ě t y 2.2): ... jedno řešení {x\,y\) rovnice ... 
21^8 z ře jmě by mělo b ý t : E u k l i d o v ý m algori tmem u rč íme (a, 6) a nalezneme celá čísla xo,yo t aková , 

že axo + byo = (a, 6). Vyjdeme ... 
22i2 m á b ý t : y1 = y0q, 
234 m á b ý t : rovnice (2.1) 
2520 m á b ý t : . .vyššího s t u p n ě ... 
25 6 m á b ý t : ... o / O V c / 0 V e / 0 ... 
2 6 1 9 z ře jmě m á b ý t : . . . jehož rozklad na celočíselné č ini te le z n á m e 
27i8 m á b ý t : ... demons t ru j í c í popsanou metodu 
302,i kvůl i srozumitelnosti bylo m o ž n á vhodně j š í p sá t : P y t h a g o r e j s k ý t ro júhe ln ík (x, y, z) se n a z ý v á 

p r imi t ivn í , p r á v ě když jsou čísla x, y, z ne soudě lná . 
34, 35 z ře jmě by se mělo mluvi t o Fibonacciho posloupnosti 
3 5 2 0 m á b ý t : Tedy O | 2 5 ... 
3 6 2 ' 3 m á b ý t : x2 - Ny2 = - 1 , kde ... 
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3 6 5 , 6 

3 6 1 6 

36 6 

3 7 1 1 

3 7 1 3 

38i3 
38i8,i 

m á b ý t : x2 — N y2 = 1. P r o l ibovolné ... 
chybí odkaz na zdroj 
m á b ý t : ... p r v n í y t akové , že 1 + Nyo je ... 
mělo by n a p ř . b ý t : V š e c h n a řešen í rovnice (2.30) v k l a d n ý c h celých číslech dostaneme ... 
m á b ý t pouze: k £ N, kde ... 
m á b ý t : N a rozdí l od ... 
m á b ý t : Da l š ími p ř i r o z e n ý m i řešen ími 
zře jmě by mělo bý t : ... kde k' je l ibovolné celé číslo 
chybí vy j ád řen í čísla y' ve tvaru y' = 20 — 93k' 
asi přesněj i : ... v nás leduj íc í tabulce: resp. ... nás leduj íc í schéma: ... 
m á b ý t : V p r v n í m k roku ... 
v P ř í k l a d u 3.18 m á m í s t o qi,..., q$ b ý t a i , . . . , 0 5 

m á b ý t : ... je nej m e n š í m p ř i r o z e n ý m řešen ím ... 
m á b ý t : V š e c h n a dalš í řešení rovnice ... 
asi vhodně j i : ... neexistuje ž á d n ý p y th ag o re j sk ý t ro júhe ln ík , jehož obsah ... 
měl by b ý t j e d n o t n ý zápis jmen a u t o r ů . 

4 0 l d , 4 0 2 

40 3 

42 3 ,43i2 

4 3 9  

52 
534, 577 
54 6 

56 9  

58 

Dále: 

• Z a Definicí 1.3 a Definicí 1.5 (str.11) by j e š t ě mohla b ý t uvedena tv rzen í : Největší společný dělitel 
celých čísel a\,..., an je dělitelný všemi ostatními společnými děliteli čísel a\,..., an, resp. nejmenší 
společný násobek celých čísel a\,..., an dělí všechny ostatní společné násobky celých čísel celých čísel 
ai,..., an (viz důkaz t v r z e n í (1.3) na str. 12). 

• Z u v e d e n ý c h ú v a h n e n í z ře jmé, zda lze rovnici x2 + y2 = z2 řeši t t a k é v celých číslech. 

• V d ů k a z u V ě t y 2.9 nen í z ře jmé, p roč jsou čísla x,y n e s o u d ě l n á (str. 3 l 2 i ) . 

• P o z n á m k a 2.9 by m ě l a b ý t již za V ě t o u 2.15 (str. 38). 

• Ve V ě t ě 2.16 by mělo bý t : Je-l i n liché, pak č i t a t e l a jmenovatel každého (2k — l ) n - t é h o sb l íženého 
z lomku ... (str. 38e). 

• Za V ě t o u 2.16 by mohla nás ledova t P o z n á m k a : Nejmenší přirozené řešení v případě lichého čísla n je 
dáno 2n-tým sblíženým zlomkem (pro k = 1), tj. (xo,yo) = (Pn,Qn)- Dalšími přirozenými řešeními 
jsou pak dvojice ( P 3 n , Q 3 n ) , ( P 5 n , Q 5 n ) , . . . (str.38). 

• N a konci řešení p ř í k l a d ů 3.19 a 3.20 by mohl b ý t uveden t a k é odkaz na V ě t u 2.11. V z a d á n í obou 
p ř ík l adů by mělo b ý t uvedeno, v j a k é m oboru se d a n é rovnice m a j í řeš i t . V p ř í p a d ě řešení v oboru 
celých čísel by mohl b ý t na konci řešení uveden j e š t ě odkaz na p o z n á m k u na str. 3 6 8 ' 9 . 

U obhajoby by autor mohl u k á z a t řešení n ě k t e r é h o z p ř í k l a d ů 3.15, 3.21 p o m o c í V ě t y 2.9. 

D i p l o m o v á p r á c e Aleše Hrd l i čky se m i i p řes uvedené p ř i p o m í n k y líbila a mys l ím si, že z a d a n é cíle splnila. 
S v ý m rozsahem, ú r o v n í a hloubkou z p r a c o v á n í o d p o v í d á p řed ložená p r á c e p o ž a d a v k ů m k l a d e n ý m na diplo
movou prác i . 

P r á c i doporuču j i k o b h a j o b ě a h o d n o t í m z n á m k o u 

V Hradc i Krá lové , 8.6.2023 R N D r . J i tka K ú h n o v á , P h . D . 
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